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Aufgabe 7.

Zeigen Sie: Sei a € L™®(R", R™*") symmetrisch und gleichmiBig elliptisch auf R", f € L*(R")
und u € H'(R™) schwache Losung von

-V -(aVu) = f inR".

Dann gilt
[ullzr = C(nya)([[ £z + lullz2) -

Aufgabe 8.

Zeigen Sie: Sei Q := (0,00) xR, a € C;°(Q,R**?) symmetrisch und gleichméiBig elliptisch auf Q,
be CrP(Q,R?), ce C(Q), feCx() und u € CX(Q) Losung von

—V - (aVu)+b-Vu+cu = [ inQ,
u = 0 auf 00.

Dann gilt
> l0gullza) £ Clab, ) (|| Fllz2e) + lullme)) -

|a|=2

Aufgabe 9.

Zeigen Sie: Sei m € Ny, a € CJ"™(R",R™") symmetrisch und gleichmiBig elliptisch auf R",
f € H"(R") und u € H'(R") schwache Lésung von

-V - (aVu) = f inR".

Dann gilt fiir alle z € R", R € RT und p € (0,1):

[ull zrms2Bney S Cnyas By ) (| fllmBr) + [ullz2ae)) -

Hinweis: Benutzen Sie Abschneidefunktionen und wenden Sie Satz 2.2 (Ganzraumfall) der Vorle-
sung an.



