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Aufgabe 10.
Zeigen Sie: Sei Q:=R"! x (0,00), 0 < a <1 und u € Cpg(Q) mit [u]c2a(g) < oo und
Au = f in€),
u = 0 auf oQ

mit [f]co.a(q) < oo. Dann gilt

[ulcza(e) S Cn, a) [fleva) -

Aufgabe 11.

Sei a € R™"™ symmetrisch und positiv definit, b € R", ¢ > 0 und f € H™(R"). Zeigen Sie
mit Hilfe der Fouriertransformation, dass fiir hinreichend grofies m (in Abhéngigkeit von n) eine
klassische Losung u € H™2(R™) von

-V -(aVu)+b-Vu+cu = f inR"

existiert mit
||u||Hm+2(R") é C(”a a, b7 C)Hf”Hm(R") .

Aufgabe 12.
Sei ug € L*(R). Losen Sie das Anfangswertproblem fiir die Wirmeleitungsgleichung

Owu(z,t) = Au(z,t), (z,t) €Rx(0,00),
u(z,0) = wup(x), reR,

mit Hilfe der Fouriertransformation und zeigen Sie, dass fiir jedes m € Ny eine Konstante C(t, m)
existiert, so dass

u(., )|l zmEy = CE,m)|luol|L2(w)
fiir alle ¢ > 0 gilt.



